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Exercice 1.1. Soit a, b et ¢ trois nombres réels.
a’ + b?

1. Démontrer que ab <

2. Démontrer que ab + ac + be < a? +b% + 2.
3. Démontrer que 3ab + 3ac + 3bc < (a + b+ ).
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Exercice 1.2.
20 + 1

1. Soit « € [1,2|. Encadrer rapidement le rée] ———.
[ ' ] P 322 +4
2. Montrer que, pour tout z > 0, x + — > 2.
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Exercice 1.3. Apres avoir déterminé leur domaine de validité, résoudre dans R les équations
et les inéquations suivantes, d’inconnue z, et de parametre m € R :

r—1 1 r—2 1
L — =1 2. —_—> NVr—a2=x2-1
:IJ+1+:L' m .’I}+2+.’IJ71_0 3 r .

4.2z -5 =z+1 5. lx(z —2)| = |z — 2| 6. |z +2| <2z —1].
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Exercice 1.4. Soit f(z) = |2? — 1| — |2z + 2.
1. Exprimer f(z) sans faire intervenir la valeur absolue.

2. Résoudre, dans R, I’équation et I'inéquation suivantes :

(a) |2* — 1| — |22+ 2| = 0, (b) |z? — 1] > |2z + 2|.
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Exercice 1.5. Pour z € R, on note E(x) la partie entiere de .

2
1. Calculer E <£> et IE< ) pour x > 1.
X

2. Résoudre, dans R, les équations et la double inéquation suivantes :

(a) E(z) = —1; (b) E2z +1) =1; (c) —1<E(x)<1

A) 6(«3) et /({Q,MH :M‘AM‘tlt“‘/"zmw“ (}_
Vﬁ)i ) ;L € jot i( € ( 9 €C4):

(]

JLJO 1 T roe st

i €00 €( ) s "“eji ZJ
_2-. z\ s x 72 T

vl 1

N

o

z) E(x):'ﬂ. (z) 2 € [ia .'o[
€ (z‘t_e/.l)si Y ULnel € [/.L s lf ¢ 2€(o; 1)
A ¢ E(x)€1 o5 € [-2:2(

Al : Vwé'lf €(w}:|4 ) u( H e
4 it vnh €l

Bl t
—g




Exercice 1.6. Pour chacune des parties suivantes de R, dire si elle est majorée, minorée, 6
bornée. Si oui, donner sa borne supérieure et/ou inférieure :

1 -1
A—{1+—|n€N}, B—{1+L|TL€N*},
n

n

C= {z €R|1/2 <sin(z) < \/5/2}.
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Exercice 1.7. Soit A=qzeR|1< % + P < 2 5. Montrer que A est la réunion deg

deux intervalles que 'on précisera, et puis déterminer, s’ils existent, les majorants, les

minorants, la borne supérieure, la borne inférieure, le plus grand élément, le plus petit
élément de A.
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Exercice 1.8. Encadrer les expressions = + y, * — y, zy et — sachant que z € [3,6] et
Y

y € [—4,-2].
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Exercice 1.9. Apres avoir déterminé leur domaine de validité, résoudre dans R les équations
et les inéquations suivantes, d’inconnue z, et de parametre m € R :
L.Vi+a2—z=m 2.Vh—22<z+1
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