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Exercice A (8 points)
1
Soit f définie sur R? par f(x, y) = x2y+ 5}’2 -y

1. Montrer que f admet trois points critiques X; : (0, 1), X>: (1,0) et X3: (-1, 0) puis préciser leur nature.
2. Déterminer les extrema de cette fonction sous la contrainte g(x, y) = x-y +1 =0.

3. Donner une valeur approchée de f(1,01; 0,98) (on écrira un développement limité de f a I'ordre 1).

Exercice B (5 points)
Soit f(x, y) =2x® + y3 — 3x? — 36x — 3y. Déterminer les points critiques de f et préciser leur nature.

Exercice C (5 points)
% -x
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1. Montrer qu'’il existe trois constantes a, b et c telles que f(x) = ax+ b+ -1
x —

Soit f la fonction définie sur |1, +oo[ par f(x) =

On trouveraa=2,b=c=1.

4
2. Alaide de la question précédente, calculer I = f f(x) dx.
2

4
3. Al'aide d'uneIPP (et en utilisant les questions précédentes), calculer I'intégrale J = f (4x-1)In(x—1) dx.
2
Exercice D (2 points)
Donner la nature des séries de terme général (justifier) :

2n+3n?
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